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Les fonctions trigonométriques
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F1GURE 0.1 — Foncions trigonométriques

Formulaire de trigonométrie

Vo € R, cos’x +sin®z =1

s sin x
VxeR\<—+7rZ), tanx =
2 CoS T
Vr € R, sin’z =cosx et cos’x = —sinx
T 1
VxE]R\(——HrZ), tan’z = 1 + tan’z =
2 cos? x

Cos:)s:()(:)xeg—l—wz

sine =04 2 € nZ
Vk € Z, sin(g +kr) = (—=1)" et cos(kr) = (=1)*

Vo € R, sin(g —x)=cosx

Formules d’addition : V(a,b) € R?,

cos(a + b) = cosacosb —sinasinb
cos(a — b) = cosacosb+ sinasinb
a+b)

)

in sina cosb + cosasin b

w0

sin(a —b) = sinacosb — cosasinb

S|



PCSI A 2009-2010 Mathématiques Lycée Brizeux

V(a,b) € (R\ (5 +72)) -

tana + tanb

t ) =—--———
an(a + b) 1 —tanatanbd’

lorsque a + b ¢ g + 17

tana — tanb T
fan(a — b) = —ma—tand - —bel iz
an(a — b) T+ tanatanp |OrSduec ¢2+7r

Va € R,
sin 2a = 2sina cos a

2 2

a=2cos’a—1=1-2sin’a

cos 2a = cos” a — sin
2tana . o
tan 2a = T toZa’ lorsque ces éléments sont définis.
—tan“a

Formules de linéarisation V(a,b) € R?,

sinasinb = % (cos(a — b) — cos(a + b))

sinacosb = % (sin(a + b) + sin(a — b))

1
cosacosb = 3 (cos(a — b) + cos(a + b))

9 1+ cos2a

cos”a = ————
2

. 9 1 —cos2a

sin” g = ———

Formules de transformation de sommes en produits : V(p, q) € R?,

. . . + -
smp+smq:2smp qcosp d
2 2
. . P—q ptq
sinp —sing = 2sin cos
2 2
cosp + cosq = QCosp;q cosp_;q
_ . P—q . ptgq
cosp — cosq = —2sin sin
2 2
Parmétrage rationnel des fonctions trigonométriques :
pour V0 ¢ 7 + 277, en posant t = tang :
2t 1— ¢ 2t
sinf = ——, cosf = ——, tanf =
142 142 1—¢2



