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Exercice 1 PP

Trouver une série de fonctions
∑
n≥0

fn qui converge simplement sur I = [0, 1] mais non uniformément.

Exercice 2 PP

Pour n ∈ N, soit fn : t 7→ (−1)n tn

n+ 1
dé�nie sur J = [0, 1[.

Démontrer que
∑
n≥0

fn converge uniformément sur J mais non normalement.

Quizz 2 Quizz 2 1/2



Maths
Quizz 2 PC

M. Roger

Notes

1 correction exo 1 :

fn : t 7→
{

tn si0 ≤ t < 1
0 sit = 1

SN (t) =
1− tN+1

1− t
si t < 1, SN (1) = 0, (SN C.V.S sur I vers t 7→


1

1− t
si0 ≤ t < 1

0 sit = 1

La convergence ne peut être uniforme, car sinon, la suite de fonctions continues convergerait vers une fonction cotinue sur I.

2 correction exo 2 :

‖fn‖J∞ =
1

n+ 1
, pas de CVN

Via CSSA, à t �xé ‖SN‖J∞ ≤ ‖fN+1‖J∞ =
1

N + 2
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