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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

|—Iundi 1 s

uite récurrente linéaire d'ordre 2

Soit u telle que up = w3 =1letVneN, upy2 = —3u, — dupy1.

Exprimer u, en fonction de n € N.
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

L_lundi : suite récurrente linéaire d’ordre 2

Soit u telle que up = w3 =1letVneN, upy2 = —3u, — dupy1.
Exprimer u, en fonction de n € N.

C'est une suite récurrente linéaire d'ordre 2. Son équation
caractéristique est

rP=-3—4re (r+1)(r+3)=0

Il existe donc (A; 1) € R? tels que Vn € N, u, = A\(—1)" 4 u(—3)".
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

L lundi : suite récurrente linéaire d’ordre 2

Soit u telle que up = w3 =1letVneN, upy2 = —3u, — dupy1.
Exprimer u, en fonction de n € N.

C'est une suite récurrente linéaire d’ordre 2. Son équation
caractéristique est

rP=-3—4re (r+1)(r+3)=0
Il existe donc (A; 1) € R? tels que Vn € N, u, = A\(—1)" 4 u(—3)".

up=1etuy=1donnent A\+pu=1et —\—3u =1 on en déduit

que p=—let A=2.
classes
préparatoires
scientifiques
Lycée Brizeux



Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

L lundi : suite récurrente linéaire d’ordre 2

Soit u telle que up = w3 =1letVneN, upy2 = —3u, — dupy1.
Exprimer u, en fonction de n € N.

C'est une suite récurrente linéaire d’ordre 2. Son équation
caractéristique est

rP=-3—4re(r+1)(r+3)=0
Il existe donc (A; 1) € R? tels que Vn € N, u, = A\(—1)" 4 u(—3)".

up=1etuy=1donnent A\+pu=1et —\—3u =1 on en déduit

que p=—let A=2.
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Finalement : | VYn e N, u, =2(-1)" — (-3)"




Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier
|—Mardi :

équation différentielle d’ordre 1 avec variation de la constante.

Résoudre y' — £ = x2 pour x > 0.
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

L Mardi : équation différentielle d'ordre 1 avec variation de la constante.

Resoudre y’ — £ = x2 pour x > 0.

Les solutions de I'équation homogéne sont les x — Ax pour A € R.
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

L Mardi : équation différentielle d'ordre 1 avec variation de la constante.

4 / y _ 2
Résoudre y" — £ = x pour x > 0.
Les solutions de I'équation homogéne sont les x — Ax pour A € R.

On cherche une solution particuliére de la forme f(x) = A(x)x avec
A(x) une fonction dérivable. On a:

f(x)

1
fl(x) — == = x? <= N(x) = xe=\(x) = §x2
X

f(x) = £x3 est donc une solution particuliére.
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L Mardi : équation différentielle d’ordre 1 avec variation de la constante.

4 / — 2
Résoudre y" — £ = x pour x > 0.
Les solutions de I'équation homogéne sont les x — Ax pour A € R.

On cherche une solution particuliére de la forme f(x) = A(x)x avec
A(x) une fonction dérivable. On a :

f(x)

1
fl(x) — == = x? <= N(x) = xe==\(x) = §X2
X

f(x) = £x3 est donc une solution particuliére.

La solution générale de |'équation est :

1
y(x):)\x—|—§X3, pour x >0et A€ R
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier
Lvendredi :

calculer des limites

Lorsqu'elles existent, donner les limites en 0 et en 00 de :
I
i) =" g = cos(age? 1 = 2

X
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Automatismes en calcul, semaine du 19 janvier

[

vendredi : calculer des limites

Lorsqu'elles existent, donner les limites en 0 et en 00 de :

) =0 g0 = eos(e = 2

x+1

xIn(x) " 0 donc, par opérations, f(x) — 0.
X—

X
X —> 1 donc, par opérations f —  4o0.
x+1 s stoo P P ( ) X—++00
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[

vendredi : calculer des limites

Lorsqu'elles existent, donner les limites en 0 et en +o00 de :

. g(x) =cos(x)e*™™ ;  h(x) = E:j

CR

x In(x) — 0 donc, par opérations, f(x) — 0.
X—>

x—0
X 2 H
- — 1 donc, par opérations f(x) — -o0.
x+1 st P P ( )x%+oo

Par opérations, g(x) — €?
x—0

Vx, —1 < cos(x) < 1 donc —e>* < g(x) < e* X et, par le

théoréme des gendarmes, g(x) —+> 0
X—r+00
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[

vendredi : calculer des limites

Lorsqu'elles existent, donner les limites en 0 et en +o00 de :

f(x) = );“1? ;o g(x) = cos(x)e2*X . h(x)= E:j

[ — 0 donc, érations, f(x) — 0.
xIn(x) 3 0 donc, par opérations (x) Y

- — 1 donc, par opérations f(x) — -o0.
x+1 st P P ( )X*)+OO

Par opérations, g(x) — €?
x—0

Vx, —1 < cos(x) < 1 donc —e>* < g(x) < e* X et, par le
théoréeme des gendarmes, g(x) — 0
X—r—+00
Si0<x<1, h(x)=0etsi -1 <x<0, h(x)=—-= donc h a
des limites en 0" et en 0~ mais pas en 0.
On a toujours x — 1 < | x] < x donc, avec le théoréme des h reparatoires

1 scientifiques
gendarmes, g(x) — =. Lycée Brizeu
x—4o00 T
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vendredi : calculer des limites

A I'écoute cette semaine : The Smashing Pumpkins
» Tonight tonight

» Bullet with butterfly wings
> 1979
> Eye
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