e
Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

7 mars 2026

classes

préparatoires
scientifiques
Lycée Brizeux

DA



e

Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

Lundi : famille de vecteurs
Mardi : développement limité et application
Mercredi : trouver la dimension d'un EV
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars
L Lundi : famille de vecteurs

On travaille dans R3. Les vecteurs o/ (1;2;3), V(3;1;2) et

W (2;3;1) forment une famille libre ou lice ?
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Lundi : famille de vecteurs

On travaille dans R3. Les vecteurs o/ (1;2;3), V(3;1;2) et
W (2;3;1) forment une famille libre ou lice ?

Soit une combinaison linéaire nulle de (7, V, W) :
- 1 3 2 o 0
AU +B8V+yw=0 < |2 1 3| 8] =10
3 21 y 0
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Lundi : famille de vecteurs

On travaille dans R3. Les vecteurs o (1;2;3), V/(3;1;2) et
W (2;3;1) forment une famille libre ou lice ?

Soit une combinaison linéaire nulle de (7, V, W) :

1 3 2\ /« 0

AT +8V 4 w=0« (2 13]|[s8]=]0

3 2 1) \4 0
13 2 11 1 1 1 1 11 1
2 13|~[213|~[0 -1 1]~]0 -1 1
32 1 3 2 1 0 -1 -2 0 0 -3

(retrouvez les opérations!)
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Lundi : famille de vecteurs

On travaille dans R3. Les vecteurs o/ (1;2;3), V(3;

1;2) et
W (2;3;1) forment une famille libre ou lice ?
Soit une combinaison linéaire nulle de (7, V, W) :
- 1 3 2 o 0
AU +BV+yw =0« (21 3| [8] =10
32 1) \y 0
1 3 2 111 1 1 1 1 1 1
21 3|~(213|~(0 -1 1]~(0 -1 1
3 21 3 21 0 -1 -2 0o 0 -3
(retrouvez les opérations!)
La matrice du systéme est ... donc le systéme .. ..

Finalement la famille est . ..
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars
L Mardi : développement limité et application

Peut-on prolonger f(x) =

(1+X par continuité?
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Mardi : développement limité et application

2x

In(:5)

Peut-on prolonger f(x) = par continuité?

HX> 0= xe]-L1fetIn(3) =0+= x=0.
Le "domaine de définition de f est donc | —1;1[\{0}.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Mardi : développement limité et application

Peut-on prolonger f(x) = par continuité?

n (1+X)

HX> 0= xe]-L1fetIn(3) =0+= x=0.
Le "domaine de définition de f est donc | —1;1[\{0}.

Par opérations, en —1T et en 17, f(x) — 0.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Mardi : développement limité et application

Peut-on prolonger f(x) = par continuité?

n (1+X>

HX> 0= xe]-L1fetIn(3) =0+= x=0.
Le "domaine de définition de f est donc | —1;1[\{0}.
Par opérations, en —1T et en 17, f(x) — 0.

2x 2x _ 2x 1
In(1£X) "~ In(1 4 x) — In(1 — x) x=0 2x + o(x) x—0
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Mardi : développement limité et application

Peut-on prolonger f(x) = par continuité ?

2x
In(11%)

HX> 0= xe]-L1fetIn(3) =0+= x=0.
Le domaine de définition de f est donc | — 1; 1[\{0}.
Par opérations, en —1T et en 17, f(x) — 0.

2x 2x _ 2x
In( 3= ~In(1+ x) — In(1 — x) x=0 2x + o(x) x—0

f se prolonge donc par
continuité a [-1;1] en
posant f(—1) = f(1) = 0
et £(0) = 1.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars
LMercredi :

trouver la dimension d'un EV

Justifier rapidement que A = {P € Ry[X] / P = XP'} est un SEV

de Ry[X] puis donner sa dimension.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

LMercredi : trouver la dimension d'un EV

Justifier rapidement que A = {P € Ry[X] / P = XP'} est un SEV
de Ry[X] puis donner sa dimension.

A est non vide car 0 € A et stable par combinaison linéaire, c'est un
SEV.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

LMercredi : trouver la dimension d'un EV

Justifier rapidement que A = {P € Ry[X] / P = XP'} est un SEV
de Ry[X] puis donner sa dimension.

A est non vide car 0 € A et stable par combinaison linéaire, c'est un
SEV.

Soit P=aX?2+bX+c.Ona:
Pe A« P =XP < aX?+ bX + c=2aX?+ bX
<= a=c=0
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Mercredi : trouver la dimension d’un EV

Justifier rapidement que A = {P € Ry[X] / P = XP'} est un SEV
de Ry[X] puis donner sa dimension.

A est non vide car 0 € A et stable par combinaison linéaire, c'est un
SEV.

Soit P=aX?2+bX+c.Ona:
Pec A<= P=XP <= aX?+ bX + c =2aX?+ bX
< a=c=0

On a donc A = Vect(X) et donc dim(A) = 1.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

|—Vendredi : fraction rationnelle

Décomposer en éléments simples f(x)

x4

:x2+3x—|—2'
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars
LVendredi : fraction rationnelle

Décomposer en éléments simples f(x)

X4
X2 43X 4+2=(X+1)(X+2)

:x2+3x—|—2'

X¥=(X?+3X +2)(X2-3X+7)— 15X — 14 et
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

LVendredi : fraction rationnelle

x4

De clements simples f(x) = 52—
écomposer en éléments simples f(x) X2 1 3x 12

X¥=(X?+3X +2)(X2-3X+7)— 15X — 14 et
X2 43X 4+2=(X+1)(X+2)

On déduit que, pour x & {—2; -1} :

15x + 14 ) a B
T 2 347
(x+1)(x+2) XTI +x—|—1+x+2

avec « et 3 des réels a trouver.

f(x) =x>—=3x+7—
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Vendredi : fraction rationnelle

x4

Dé léement les f 2 1 a. 15
ecomposer en éléments S|mp €s ( ) X2 +3x+ 2"

X¥=(X?+3X +2)(X2-3X+7)— 15X — 14 et
X2 43X 4+2=(X+1)(X+2)

On déduit que, pour x & {—2; -1} :

15x + 14 ) a B
—_— = X —
(x+1)(x+2) x+1 x+2

f(x) = x>—=3x+7—

avec « et 3 des réels a trouver.

—15x—14 B(x+1) ; _ -
=S =a+ S5 eten faisant x = —1lonaa=1.

De méme, on trouve 8 = —16.
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

L Vendredi : fraction rationnelle

x4

Dé léement les f 2 1 a. 15
ecomposer en éléments S|mp €s ( ) X2 +3x+ 2"

X4 = (X?+3X +2)(X?-3X+7)— 15X — ld et
X2 43X 4+2=(X+1)(X+2)

On déduit que, pour x & {—2; -1} :

15x + 14 ) a B
—_— = X —
(x+1)(x+2) x+1 x+2

f(x) = x>—=3x+7—

avec « et 3 des réels a trouver.

—15x—14 B(x+1) ; _ -
=S =a+ S5 eten faisant x = —1lonaa=1.

De méme, on trouve 8 = —16.
A quoi cela peut-il servir? h dasses oires
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Automatismes en calcul, semaine du 9 mars

LVendredi : fraction rationnelle

A I'écoute cette semaine : Damon Albarn
» Song 2 + 19-2000 (Soulchild Remix)
» The good, The Bad And The Queen
» Clint Eastwood

» Out of time
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